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   Abbildung 2: Kupferstich von Euklid 
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[Q8], S.204f.§20(L.18)                                                                                                         (Umformulierung: S.26) 
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Tabelle 1: Herkunft des Inhalts der ELEMENTE
                                                 
1 Eine von Pythagoras gegründete politisch- religiöse Gemeinschaft mit der Ideologie, die Weltordnung sei 
mathematischer Natur. 

{„Die vorgelegten Primzahlen seien a,b,c. Ich behaupte, daß es mehr Primzahlen gibt als a,b,c. 
Man bilde die kleinste von a,b,c gemessene Zahl (VII, 36); sie sei DE und man füge zu DE die Einheit DF 
hinzu. Entweder ist EF dann eine Primzahl, oder nicht. Zunächst sei es eine Primzahl. Dann hat man mehr 
Primzahlen als a,b,c, nämlich a,b,c, EF.  

Zweitens sei EF keine Primzahl. Dann muß es aber von irgendeiner Primzahl 
gemessen werden; es werde von der Primzahl g gemessen. Ich behaupte, daß g mit keiner der Zahlen a,b,c 
zusammenfällt. Wenn möglich tue es dies nämlich. a,b,c messen nun DE; auch g müßte dann DE messen. Es 
misst aber auch EF. g müßte also auch den Rest, die Einheit DF messen, während es eine Zahl ist; dies wäre 
Unsinn. Also fällt g mit keiner der Zahlen a,b,c zusammen; und es ist Primzahl nach Voraussetzung.  
Man hat also mehr Primzahlen als die vorgelegte Anzahl a,b,c gefunden, nämlich a,b,c,g - q.e.d.“}  
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Tabelle 2: Inhalt und Ursprung der einzelnen Bücher der ELEMENTE 

J���!�����
��	�I�"��������	��
�������
����	�!��
��I�'����	��������	�	������	"�	�-�:������

 
$$$$ %�������������
�	�!��
�����%�������������
�	�!��
�����%�������������
�	�!��
�����%�������������
�	�!��
�����2 222��3���3���3���3�����

$��$��$��$�� !�����
��	!�����
��	!�����
��	!�����
��	��"����	
�����"���!��
�������"����	
�����"���!��
�������"����	
�����"���!��
�������"����	
�����"���!��
�����2 222��������3333����

%��� �����	� 
���� !��
��� "��� �*�&�+��� /���
6�����	� ���
� ���� �����	������ � ��	���������

!��
� �� ��/�� ��	6�
��� "��� /��������� �	����'�		�	"�	� <��	"�6���I� "��� �	� "�� � ��	�����	��

��
�	����6
	�����"�	I����"��������/��"�	�"���5�����	�8������%�		������� !��
�������I�����

�����0����!��
��7�������"�	����
�������
���6������	�		���	"�/������	���	�"�����" ��	�	�

&��
�����'�/�����
	�����	��������
�����5������
��	��%���!���������
���A�	����� X� ��"�#�



���������
$��%�������������
�	�!��
�����2��3�
$����5��"��'�	��
�	��	
������
�	���
�6�
�	��������� ��������������������������������������������������� ���������������������������������4 �

�/��%�����
����������
��/��������5/'����	�����
������ )) FFKK%%�� �� DD55�� ��%%�� &&KK++�� �� DD55++%%FF&&#�G��'��"H�

�	"�/�"�����7� =������/������	���� ����	�!��
���/���
�6	'����	����
�����"���-�	����	���
���

GV���2��1HI�"������������	�
������GV��4�2�$�HI�"���E��:��6�����/���"������������� ������	"�

"���*�
���
�	�"���@�6�
�	�����

����GV�$$�2�(9H���./���"���5�����	�8���� ����"��	�-�:�����

$����� /����
���I� ��� ���
� �:�������
� '���� ���"I� ����
�� !�"����	�� "��� !����� ��� %���	����	I�

5����� �	"� ��������� 
���� 
�/�	� �����	�� �	� !��
� �� 
�/�	� �6���I� ���� ��!�� "�� � ��������	�

/�'�		��������"����8�
�������GV(4H��"���"�������
��	�6���I��
�����E�� ����=�����
�	���
��

��� 
���/��� ��� "��� �����	����	� ����	��
����	� "��� %�����'�I� ���� "��� -�	����	�� �������

%�����'�� �"��� ��	���
�� -�	����'���	��	�����	��	I� ���� ���� ��!�� /���� E��/����	� ��	� ��

�����'��GV��>H��"�����	���=�	'����GV�;H������"�����
���	"��!��
�������� �<��	"����	�����"��I�

������	��:6������������������
��5���/���/�����
	��I�"����
�������������"����8� 
��������

�����'��
��� ��� ���"�	� ����� ����������
� ��������	��<�QA�	/����
�	��	� ����
��I � ���� ����

����"���
�@�����	�"���!��
���/�	���
	�	�� �����"���'�	� :�����	�� !���:���������� ���� "���

���"�'���������J�
��	� /� × �	��
����	"���������"���@�6�
����	���D��
���'������"�	������	�

�� �	"� /�� !��
� ���� � ��
��� "��� 
�����6	"���� <��������� "��� -�������� J�� ����	� ���� �����"�	��I�

"������	��������	��
����	�"���-���������
�	��	�!��
���
����	"�����"�	��!��
 ��3�
�	����	�

��"�������
�"�����	���-������	O��	"���/���
���/�	�	������6��	����8��	��G3�����'�H��

 
$��$��$��$��  5��"��'�	��
�	��	
������
�	���
�6�
�	5��"��'�	��
�	��	
������
�	���
�6�
�	5��"��'�	��
�	��	
������
�	���
�6�
�	5��"��'�	��
�	��	
������
�	���
�6�
�	� ���

$����  ��'���7�%��������'���	���������5�����	�8�����

%��� )�����6�� ��	���5�����	�8������ ��� /��������	I� ���� 	��
�� ��	���
��&�	� :��� �� 
����I� �/�

"����8�����"��������	"�	�!�"�	��	��	��������7�

·  =�"���:���
�����
���Y� ��� "���� 	��
�� �Q����
� ���	I� "���
� "�"�'��
��� ��
���A�	� ����

"�	� 5�����	� "��� +����� ��	��� "��� 5������ �"��� ��	�	� ����� �	"� ���	�� +������	�


���������	� �

·  3�����6	"��'���Y� ��	� 5�����	�8����� ���� 
�����6	"��I� ��		� ���� �
�� ����� �6���� "���

%����:��	 � �
��������������"�	�'Q		�	� �

·  F	�/
6	���'���Y � ��� "���� '��	�� 5������� ���� 5����� �����	����	� ���"�	I� "��� ����

"�	��/����	�5�����	�
������/������������������������������������������������������������������������� [Q6], S.50�

                                                 
2 Disziplin ist in unserem Fall auf die Geometrie bezogen. 
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3 Bei Euklid gibt es die Begriffe Axiom oder Postulat noch nicht. Begriffliche Klarheit schuf erst Pasch im 19.Jh. 
Euklid nennt das Axiom „Koine Ennoia“ und das Postulat „Aitema“ (s.o.).  
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Abbildung 3: Zur ur- 
sprünglichen Fassung 
des „Parallelenpostulats“ 
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4 Das bedeutet in diesem Zusammenhang: „Das Geschrei der Öffentlichkeit“. 

Abbildung 4: Carl Friedrich Gauß (1777-1855) 
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   Abbildung 5: Schleifende Schnitte von Geraden verschwinden im Unendlichen
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Abbildung 8:  
B. Riemann 

Abbildung 9: Modell der 
elliptischen Geometrie 
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5 Die projektive Geometrie untersucht die Eigenschaften geometrischer Figuren, die beim Projizieren erhalten bleiben.   
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              Abbildung 10: Die Invarianten der wichtigsten Untergruppen der projektiven Gruppe 
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6 Für die Griechen und besonders Euklid waren Begriffe wie „Geraden“, „Längen“ und „Winkel“ keine 
numerischen Größen. Sie wurden lediglich zur geometrischen Vorstellung verwendet. Hilbert änderte dies.  

Abbildung 11: David 
Hilbert 



���������
,��%����	����'��	��"���D���/��������
,����%���D�����	�"�	��*�&�+��+7�%����������������
� 	�!��
���0��20������������������������������������� �����> �

�"���"���+�����"���D���������/�������<���	���	"�"���F	������
�	�����
���� %���D����

���I� :
8��'�����
� /�����
���I� "���"���	���	��� �	"� ����:
� G����������H�� !�"�	 ��� ���� "���

D����	���"���
����	�	�����������	��	
���I�"������
����	��&����' 4�"���	������%��"���-Q�:���

�����	�/
6	���� ��	"I� ���� ����� D����		� "��� -�����	�� "��� D������ '�	���	��� ��	� -Q�:���

�������� ����� ��	� �������
���@��"��%������ ������"��� ������	�� 
�	�=��
������'�	�� �����
�	�

"��� D���� �	"� "�	� �	� �
�� �	�
����	�	� -Q�:��	�� %��� ��
�� /���
������� F	���� ��
�	��

"������ ������
�� �������� "��� ��������	�� D�����
��6���
������ 
�	� 5�/���� ��	����	I� "���

/�����I� "���� "��� =���� ��	� 
���"���	���	����� -�	��	���� ���I� "����	� �������
��� @��" � 
�	�

"���3�������	���	"�!�����	��"���&����	��	��
���/
6	���� �

 
,��,��,��,��  %���D�����	�"�	��*�&�+��+7�%���D�����	�"�	��*�&�+��+7�%���D�����	�"�	��*�&�+��+7�%���D�����	�"�	��*�&�+��+7�%����������������
�	�!��
���0��%����������������
�	�!��
���0��%����������������
�	�!��
���0��%����������������
�	�!��
���0��2 222�0�����0�����0�����0��������

[Q8], S.317f. §2 (L.2) 
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7 Mathematisch versteht man unter „Metrik“ eine Abstandsfunktion d, die von der Dimension abhängig ist.  
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8 Von drei Paaren paralleler Ebenen begrenzter Raumteil  
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        Abbildung 12: Regelmäßige Polyeder 
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Abbildung 13: Anordnung von gleichseitigen  
Dreiecken um einen gemeinsamen Punkt 
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